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MATEMATYKA - ETAP III

ZADANIA PO 10 PUNKTÓW

1. Dany jest ułamek dziesiętny

0, 123456789101112 . . . 998999,

którego kolejne cyfry powstają przez wypisanie wszystkich liczb naturalnych
mniejszych od 1000 w porządku rosnącym. Jaka cyfra jest na 2026. miejscu po
przecinku dziesiętnym?

2. Napisz równanie stycznej do krzywej y =
√
3x2 + 1, prostopadłej do prostej

2x− 3y + 6 = 0.

3. Ze zbioru liczb naturalnych {1, 2, . . . 100} wybieramy losowo dwie liczby. Ob-
licz prawdopodobieństwo, że choć jedna z nich jest podzielna przez 2 lub 3
i jednocześnie niepodzielna przez 5.

4. Rozwiąż nierówność

log0,5(x
2 − 2)− log0,5(3− x) + 1 ≥ 0.

ZADANIA PO 20 PUNKTÓW

5. Na kole opisany jest trapez równoramienny o obwodzie 100 cm i przekątnej
długości 5

√
41 cm.

a) Wyznacz pole trapezu.
b) Oblicz odległości punktu przecięcia przekątnych trapezu od wszystkich jego
boków.
c) Oblicz kosinusy kątów wewnętrznych trapezu.

6. Znajdź zbiór liczb m ∈ R, dla których równanie

(m− 6)2x3 − (m2 − 6m)x2 +mx = 0

ma trzy różne pierwiastki rzeczywiste, z których dokładnie dwa są większe od
−1.

7. Wyznacz sumę długości wszystkich krawędzi graniastosłupa prawidłowego ośmio-
kątnego wpisanego w kulę o promieniu R, który ma największą objętość.


