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MATEMATYKA - ETAP II

ZADANIA PO 10 PUNKTÓW

1. Rozwiąż nierówność

lim
n→∞

(
2n− 3

√
8n3 + (x+ 1)n2 + 3n

)
< 1.

2. W kulę o promieniu długości R = 3 cm wpisany jest graniastosłup prawidłowy
czworokątny. Jaką największą objętość może mieć taki graniastosłup?

3. Rozwiąż równanie
cos 2x+ cos 3x = 0.

4. Średnicą okręgu jest odcinek AB, gdzie A = (−1, 0), B = (7, 6). Napisz
równanie stycznej do tego okręgu w punkcie B.

ZADANIA PO 20 PUNKTÓW

5. Dany jest nieskończony ciąg geometryczny (an). Wiedząc, że a4 = 4 oraz
a3 + a4 + a5 + . . . = 16, oblicz sumę

a1 + a3 + a5 + . . .+ a2k+1

dla dowolnej nieujemnej liczby całkowitej k.

6. Spośród dziesięciu kart z literami

M AGM AGH AM A

losujemy kolejno (bez zwracania) trzy karty. Oblicz prawdopodobieństwo, że
A : wśród nich wystąpi litera M ;
B : dokładnie dwie litery będą jednakowe;
C : wylosujemy litery AGH w tej kolejności.

7. Zbadaj liczbę różnych pierwiastków równania

p2x3 − (6p+ p2)x2 + (p+ 6)x = 0

w zależności od parametru p.


