AKADEMIA GORNICZO-HUTNICZA
im. Stanistawa Staszica w Krakowie

OLIMPIADA ,, 0 DIAMENTOWY INDEKS AGH” 2023/24

MATEMATYKA - ETAP 111

ZADANIA PO 10 PUNKTOW

. Na ile sposobéw mozna z talii 52 kart wybra¢ 6 kart, wsrod ktorych beda
doktadnie dwa asy lub co najmniej trzy piki?

. Wyznacz zbiér
A={r : 2 € (0;4+00), 22T L 1}.

. Oblicz sume n poczatkowych wyrazéw ciggu 1,—3,5,—7,9,—11,13,—15,....

. Na trasie o dtugosci 240 km $rednia predkos$¢ pociggu pospiesznego jest o 45
km/godz. wieksza od $redniej predkosci pociagu osobowego. Pociag pospieszny
pokonuje te trase w czasie o godzine i 12 minut krétszym niz pociag osobowy.
Oblicz czas, w jakim pociag pospieszny pokonuje te trase.

ZADANIA PO 20 PUNKTOW

. Na okregu O leza punkty A = (—1,—6), B = (6,1),C = (2,3). Okrag O’ jest
obrazem okregu O przez symetrie wzgledem prostej AB. Oblicz pole najmniej-
szego zbioru wypuklego zawierajacego oba okregi O i O'.

. Funkcja f dana jest wzorem

_x+p+1
a2 —4

()

Wyznacz liczbe punktéw, w ktérych funkcja f ma ekstremum lokalne, w za-
leznosci od parametru p.

. Oblicz objetos¢ bryly obrotowej powstalej przez obrot tréjkata prostokatnego
wokot jego przeciwprostokatnej, wiedzac, ze dtugosci bokow tego trojkata sa
trzema kolejnymi wyrazami ciggu arytmetycznego o roéznicy 4.



