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MATEMATYKA - ETAP 11

ZADANIA PO 10 PUNKTOW

. Niech n bedzie dowolna nieparzysta liczba naturalng. Udowodnij, ze suma
n kolejnych liczb catkowitych jest podzielna przez n.

. Dla jakich liczb k tréjmian kwadratowy

21 — EHa® + k(1 4+ k) x + 2k
jest podzielny przez dwumian x + k7?7
. Rozwiaz réwnanie cos? 3z — sin® z = 0.

. Do klasy, w ktorej co czwarty uczen jest jedynakiem, przytaczono druga
klase o dwukrotnie mniejszej liczbie ucznioéw, wérdd ktorych jest 40% jedy-
nakéw. Jaki procent uczniéow w nowo utworzonej klasie ma rodzenstwo?

ZADANIA PO 20 PUNKTOW

. Ze zbioru {1,2,...,9} losujemy jednoczesénie dwie liczby. Czynnosé te pow-
tarzamy (zwr6ciwszy wylosowane liczby) dotad, az wylosujmy dwie liczby
dajace te samg reszte z dzielenia przez 3. Jakie jest prawdopodobienstwo,
ze liczba losowan bedzie

A : mniejsza niz 10,

B : réwna 6,

C' : nieparzysta.

. Funkcja f dla kazdego jej argumentu z spetlia rownosé

fla)+ (f(@)?+... =27,

ktorej lewa strona jest suma nieskonczonego ciagu geometrycznego. Wyz-
nacz dziedzine funkcji f oraz jej ekstrema lokalne.

. W réwnolegtobok ABCD, w ktorym kolejnosé wierzchotkow ABCD jest
przeciwna do ruchu wskazéwek zegara, mozna wpisa¢ okrag. Majac dane
wspotrzedne wierzchotkéw A = (0,1) i B = (v/3,0) oraz miare 120° kata
wewnetrznego przy wierzchotku D, oblicz pole powierzchni réwnolegtoboku
i napisz réwnanie okregu wen wpisanego.



