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ZADANIA PO 10 PUNKTOW

1. Dwa okregi o promieniach r i R, gdzie r < R, sa styczne zewnetrznie.
Wyznacz pole trojkata ograniczonego ich wspélnymi stycznymi.

2. Udowodnij, ze suma S nieskoniczonego ciagu geometrycznego (ay,),
w ktorym a; < 0, spetnia nieréwnos¢

S < 4as.
Kiedy spetniona jest réwnosc?
3. Zmajdz wszystkie liczby naturalne n, dla ktorych liczba
S,=1+24+...+n!
jest kwadratem liczby catkowitej.

4. Rozwiaz nierownosé

21+10g2 T m%(7+log2 x)

ZADANIA PO 20 PUNKTOW

5. Dane sg rownania
2 —pr+q=0 oraz 2 —pr—q=0,

gdzie p i ¢ sa liczbami naturalnymi. Wykaz, ze jezeli obydwa réwnania
majg pierwiastki catkowite, to istnieja liczby naturalne a, b, takie ze
p? = a® + b?. Czy implikacja odwrotna jest prawdziwa?

6. Okrag o; ma réwnanie 22+ y? + 4z — 8y +16 = 0, a okrag o, réwnanie
2?2 + 9% — 122 + 8y + 16 = 0. Oblicz skale jednoktadnosci i wspot-
rzedne srodka jednoktadnosci, w ktorej obrazem okregu o, jest okrag
0o. Napisz réwnania prostych, ktore sg jednocze$nie styczne do obu
okregow.

7. Oblicz objeto$¢ i pole powierzchni bryly obrotowej powstatej z ob-
rotu szesciokata foremnego o boku a wokot prostej zawierajacej bok
szesciokata.



