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MATEMATYKA - ETAP I

ZADANIA PO 10 PUNKTÓW

1. Niech p be
ι
dzie dowolna

ι
liczba

ι
pierwsza

ι
. Udowodnij, że reszta z dzielenia liczby p

przez 30 nie jest liczba
ι

z lożona
ι
.

2. Rozwia
ι
ż równanie
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3. Oblicz granice
ι

cia
ι
gu o wyrazie ogólnym

an =
3n+1 + 23+2n

22n+1 + 3n

.

4. Na ile sposobów można zbiór {1, 2, . . . , n}, gdzie n ≥ 3, podzielić na trzy niepuste
podzbiory?

ZADANIA PO 20 PUNKTÓW

5. Dla jakich wartości parametru m nierówność

(m2 − 1) · 25x − 2(m− 1) · 5x + 2 > 0

jest spe lniona przez każda
ι

liczbe
ι

rzeczywista
ι
x?

6. W sześcianie o krawe
ι
dzi d lugości a zawarte sa

ι
dwie sfery zewne

ι
trznie styczne, przy

czym ich środki leża
ι
na przeka

ι
tnej sześcianu i każda z nich jest styczna przynajmniej

do trzech ścian sześcianu. Oblicz promienie tych sfer, dla których suma ich pól
powierzchni jest a) najwie

ι
ksza, b) najmniejsza.

7. Wyznacz równania stycznych do okre
ι
gu

x2 + y2 + 4x + 3 = 0

poprowadzonych z punktu M = (1, 0). Jaka
ι

krzywa
ι

stanowi zbiór wszystkich
środków cie

ι
ciw tego okre

ι
gu wyznaczonych przez proste przechodza

ι
ce przez punkt

M? Napisz jej równanie.


