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MATEMATYKA - ETAP III

ZADANIA PO 10 PUNKTÓW

1. Znajdź wszystkie pary liczb ca lkowitych (x, y) spe lniajaιcych równanie

(x− 2y − 1)(x + 2y + 1) = 3.

2. Przy okraιg lym stole z 10 ponumerowanymi krzes lami siada 5 kobiet i 5 meιżczyzn,
wybierajaιc miejsca w sposób przypadkowy. Jakie jest prawdopodobieństwo, że choć
jedna osoba usiaιdzie obok osoby tej samej p lci?

3. Rozwiaιż równanie
| cosx|2 cosx+1 = 1.

4. Dla jakich a liczby

log0,5 a
2, 3 + log0,5 a, −1 − log0,5 2a3

saι kolejnymi wyrazami ciaιgu arytmetycznego?

ZADANIA PO 20 PUNKTÓW

5. Na p laszczyźnie dane saι punkty A = (2, 1), B = (−2, 7), C = (−6, 5).
a) Znajdź wspó lrzeιdne punktu D, dla którego czworokaιt ABCD (w tej kolejności
wierzcho lków) jest równoleg lobokiem.
b) Figura F jest sumaι prostej AB i prostej CD. Napisz równania wszystkich osi
symetrii figury F .
c) Znajdź obraz figury F w jednok ladności o środku w punkcie A i skali równej 3.

6. Funkcja f przyporzaιdkowuje każdej liczbie rzeczywistej m liczbeι pierwiastków rów-
nania ∣∣∣∣4x + 2

x2 + 2

∣∣∣∣ = m.

Naszkicuj wykres funkcji f .

7. Trójkaιt równoramienny o obwodzie 36 cm obraca sieι wokó l prostej zawierajaιcej
podstaweι trójkaιta. Jakie powinny być wymiary tego trójkaιta, aby objeιtość powsta lej
bry ly by la najwieιksza?


