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MATEMATYKA - ETAP III

ZADANIA PO 10 PUNKTÓW

1. Rozwia
ι
ż równanie

(

x2 +
1

2

)cos 2x(

x2 +
1

2

)sin 2x

= 1.

2. Rzucono trzy razy sześcienna
ι

kostka
ι

do gry. Oblicz prawdopodobieństwo, że suma
wyrzuconych oczek jest mniejsza niż sześć.

3. Po zmieszaniu roztworów soli o ste
ι
żeniach 8% oraz 20% otrzymano 12 litrów roz-

tworu o ste
ι
żeniu 16%. Oblicz obje

ι
tości zmieszanych roztworów.

4. Rozwia
ι
ż nierówność

3x2 + 6x3 + 12x4 + . . . ≤ 1.

ZADANIA PO 20 PUNKTÓW

5. Wyznacz zbiór wszystkich liczb rzeczywistych p, dla których pierwiastki x1 i x2

równania

x + 1 =
px

p− 1
+

p + 1

x

spe lniaja
ι

nierówność
1

x1

+
1

x2

≤ 2p + 1.

6. Dwie ściany ostros lupa trójka
ι
tnego sa

ι
trójka

ι
tami równobocznymi o boku d lugości a

i dwie sa
ι

trójka
ι
tami prostoka

ι
tnymi. Oblicz pole powierzchni i obje

ι
tość ostros lupa.

7. Oblicz promień mniejszego z dwóch okre
ι
gów stycznych w punkcie M(2, 1) do prostej

x− 7y + 5 = 0 i jednocześnie stycznych do prostej x+ y + 13 = 0. Napisz równania
wszystkich okre

ι
gów o tym promieniu stycznych jednocześnie do obydwu prostych.


