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MATEMATYKA - ETAP I

ZADANIA PO 10 PUNKTÓW

1. Udowodnij, że żaden element zbioru S = {6n+2 : n ∈ ℕ} nie jest kwadratem liczby
cal̷kowitej.

2. Rozwia�ż równanie
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w którym drugi skl̷adnik prawej strony jest ul̷amkiem dziesie�tnym okresowym.

3. Na ile sposobów można n kul rozmieścić w n pudel̷kach tak, żeby dokl̷adnie dwa
pudel̷ka zostal̷y puste? Zal̷óż, że n ≥ 3 oraz zarówno kule jak i pudel̷ka sa� mie�dzy
soba� rozróżnialne.

4. Sporza�dź wykres funkcji danej wzorem

f(x) = 5 ∣ log0,2 x∣.

ZADANIA PO 20 PUNKTÓW

5. Dany jest prawidl̷owy ostrosl̷up czworoka�tny. Pole przekroju pl̷aszczyzna� przecho-
dza�ca� przez przeka�tna� podstawy i równolegl̷a� do krawe�dzi bocznej skośnej wzgle�dem
tej przeka�tnej jest równe P . Pole przekroju pl̷aszczyzna� przechodza�ca� przez środki
dwóch sa�siednich boków podstawy i środek wysokości ostrosl̷upa wynosi S. Oblicz
iloraz P

S
.
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w podanej kolejności sa� trzema pocza�tkowymi wyrazami rosna�cego cia�gu arytme-
tycznego (an) ? Dla dowolnego n ∈ ℕ oblicz sume� an + an+1 + . . . + a2n.

7. Rozwia�ż w zależności od parametru p ∈ ℝ równanie

(1− p)(∣x + 2∣+ ∣x∣) = 4− 3p.


