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ZADANIA PO 10 PUNKTÓW

1. Pary (x, y) liczb ca lkowitych spe lniajaιce równanie

xy2 − y3 − xy + x2 + 5 = 0

saι wspó lrzeιdnymi wierzcho lków pewnego wielokaιta. Oblicz jego pole.

2. Oblicz sumeι n poczaιtkowych wyrazów ciaιgu (an), w którym
a1 = 3, a2 = 33, a3 = 333, a4 = 3333, . . . .

3. W pó lokraιg o promieniu R wpisano trapez, w którym ramieι jest nachylone pod
kaιtem α do podstawy beιdaιcej średnicaι okreιgu. Oblicz pole trapezu.

4. Rozwiaιż równanie

lim
n→+∞

(x+ x3 + x5 + . . . + x2n−1) =
2

3
.

ZADANIA PO 20 PUNKTÓW

5. Wyznacz równanie krzywej beιdaιcej zbiorem środków wszystkich cieιciw paraboli
y = x2 − 2 przechodzaιcych przez poczaιtek uk ladu wspó lrzeιdnych. Naszkicuj teι
krzywaι.

6. Narysuj w uk ladzie wspó lrzeιdnych zbiór

S = {(x, y) : logx |y − 2| > log|y−2| x}.

7. a) Zbadaj w zależności od parametru k, ile rozwiaιzań ma uk lad równań{
kx+ (k + 1)y = k − 1
4x+ (k + 4)y = k.

b) Dla jakich wartości parametru k ten uk lad ma dok ladnie jedno rozwiaιzanie
należaιce do wneιtrza trójkaιta o wierzcho lkach

A = (0, 0), B = (
2

3
, 0), C = (0, 2).


